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Â ñòàòüå [1] Á.À. Ïàñûíêîâ ïðåäëîæèë ïîíÿòèå ìåòðè÷åñêîãî îòîáðàæåíèÿ. Ïîë-
íîòà ìåòðè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé áûëà îïðåäåëåíà ñ ïîìîùüþ ôèëüòðîâ. Íî ïîëíîòà
ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ îáû÷íî îïðåäåëÿåòñÿ ïðè ïîìîùè ôóíäàìåíòàëüíûõ ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòåé. Âîçíèêàåò âîïðîñ, ìîæíî ëè îïðåäåëèòü ïîëíîòó ìåòðè÷åñêèõ îòîáðà-
æåíèé òàêæå ñ ïîìîùüþ ôóíäàìåíòàëüíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé. Â ýòîé ðàáîòå ïîëó-
÷åíî óïðîùåíèå îïðåäåëåíèÿ ïîëíîòû ìåòðè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé ïîñðåäñòâîì çàìåíû
ôèëüòðîâ ôóíäàìåíòàëüíûìè ïîñëåäîâàòåëüíîñòÿìè ìíîæåñòâ è ïîëó÷åíî ïðîñòîå äî-
ñòàòî÷íîå óñëîâèå, êîãäà ïîëíîòó ìîæíî îïðåäåëÿòü ïðè ïîìîùè ôóíäàìåíòàëüíûõ
òî÷åê.

Îïðåäåëåíèå. Ïóñòü äàíû ìåòðè÷åñêîå îòîáðàæåíèå (f, ρ) : X → Y è y ∈ Y . Ïî-
ñëåäîâàòåëüíîñòü A1 ⊃ A2 ⊃ . . . (An ⊂ X,n ∈ N) íàçûâàåòñÿ y-ôóíäàìåíòàëüíîé, åñëè
y ∈ cl fAn äëÿ âñåõ n ∈ N è diamAn → 0 ïðè n → ∞. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {xn}n∈N
òî÷åê ïðîñòðàíòñâà X íàçûâàåòñÿ y-ôóíäàìåíòàëüíîé, åñëè îíà ôóíäàìåíòàëüíà îò-
íîñèòåëüíî ïñåâäîìåòðèêè ρ è ïîñëåäîâàòåëüíîñòü òî÷åê {fxn}n∈N ñõîäèòñÿ ê y â Y .

Òåîðåìà 1. Äëÿ ìåòðè÷åñêîãî îòîáðàæåíèÿ (f, ρ) : X → Y ýêâèâàëåíòíû óòâåð-
æäåíèÿ:

i) ìåòðèêà ρ íà f ïîëíà;
ii) äëÿ ëþáîé òî÷êè y ∈ Y è ëþáîé y-ôóíäàìåíòàëüíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ìíî-

æåñòâ {An}n∈N âûïîëíÿåòñÿ ñîîòíîøåíèå f−1y ∩
∞⋂

n=1

cl An 6= ∅.

Åñëè ïðîñòðàíñòâî Y èìååò ñ÷åòíûé õàðàêòåð, òî i) ýêâèâàëåíòíî
iii) äëÿ ëþáîé òî÷êè y ∈ Y ëþáàÿ y-ôóíäàìåíòàëüíàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü òî÷åê

{xn}n∈N â X ñõîäèòñÿ ê íåêîòîðîé òî÷êå ñëîÿ f−1y.
Òåîðåìà 2. Âñÿêîå çàìêíóòîå è ïîñëîéíî ïîëíîå ìåòðè÷åñêîå îòîáðàæåíèå ïîëíî.
Â ñëó÷àå ïðîèçâîëüíûõ ìåòðè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé êëàññè÷åñêèé ìåòîä ïîñòðîåíèÿ

ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ (ïðè ïîìîùè ôóíäàìåíòàëüíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé òî÷åê)
íå ïðîõîäèò. Ïîýòîìó â ðàáîòå [1] äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâîâàíèÿ åäèíñòâåííîñòè ïîïîë-
íåíèÿ ìåòðè÷åñêèõ îòîáðàæåíèé ñâîäèòñÿ ê òåîðåìå î ñóùåñòâîâàíèè åäèíñòâåííîñòè
ïîïîëíåíèÿ äëÿ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Ýêâèâàëåíòíîñòü ïóíêòîâ i) è ii) òåîðåìû 1
ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü òåîðåìó î ïîñòðîåíèè ïîïîëíåíèÿ ïðîèçâîëüíûõ ìåòðè÷åñêèõ îòîá-
ðàæåíèé ìåòîäîì, áëèçêèì ê êëàññè÷åñêîìó (äëÿ ñëó÷àÿ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ). À
ýêâèâàëåíòíîñòü ïóíêòîâ i) è iii) òåîðåìû 1 ïîçâîëÿåò ðàñïðîñòðàíÿòü êëàññè÷åñêèé
ìåòîä ïîñòðîåíèÿ ïîïîëíåíèÿ ìåòðè÷åñêèõ ïðîñòðàíñòâ íà ñëó÷àé, êîãäà ïðîñòðàíñòâî
Y èìååò ñ÷åòíûé õàðàêòåð.
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