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Âûïóêëûé êîìïàêò ïîëíîé ðàçìåðíîñòè X â Rd íàçûâàåòñÿ ñàìîàôôèííûì, åñëè

îí äîïóñêàåò ðàçáèåíèå íà ñâîè àôôèííûå êîïèè ñ íåïåðåñåêàþùèìèñÿ âíóòðåííîñòÿ-

ìè. Äðóãèìè ñëîâàìè, ñóùåñòâóåò íàáîð àôôèííûõ îïåðàòîðîâ A1, . . . , Am òàêèõ, ÷òî

X =
m⋃

i=1

AiX è âñå îáðàçû ïåðåñåêàþòñÿ òîëüêî ïî ãðàíèöàì. Ïîä òåëîì áóäåì âåçäå ïîä-

ðàçóìåâàòü âûïóêëûé êîìïàêò â Rd ñ íåïóñòîé âíóòðåííîñòüþ. Ñàìîàôôèííûå òåëà

âîçíèêàþò, íàïðèìåð, ïðè èçó÷åíèè ôóíêöèîíàëüíûõ óðàâíåíèé ñî ñæàòèåì àðãóìåí-

òà â êà÷åñòâå îáëàñòåé îïðåäåëåíèÿ âîçìîæíûõ ðåøåíèé. Èíòåðåñíî, ÷òî äëÿ èçó÷åíèÿ

ñàìîàôôèííûõ òåë òàêæå ìîæíî èñïîëüçîâàòü äàííûå ôóíêöèîíàëüíûå óðàâíåíèÿ.

Àíàëèçèðóÿ ñïåêòðàëüíûå ñâîéñòâà îïåðàòîðîâ ñàìîïîäîáèÿ A1, . . . , Am è ïîëóãðóï-

ïû ïî óìíîæåíèþ, ïîðîæäåííîé èìè, ìîæíî äåëàòü âûâîäû è î ãåîìåòðè÷åñêèõ ñâîé-

ñòâàõ ñàìîàôôèííîãî òåëà X. Ïðè êëàññèôèêàöèè ñàìîàôôèííûõ êîìïàêòîâ âàæíóþ

ðîëü èãðàþò òàê íàçûâàåìûå äðîáÿùèåñÿ ñàìîàôôèííûå òåëà. Ñàìîàôôèííîå òåëî

X =
⋃

AiX íàçûâàåòñÿ äðîáÿùèìñÿ, åñëè îáðàç X ïîä äåéñòâèåì ïîëóãðóïïû, ïîðîæ-

äåííîé îïåðàòîðàìè ñàìîïîäîáèÿ, ìîæåò èìåòü ñêîëü óãîäíî ìàëûé äèàìåòð. Ìîæíî

ïîêàçàòü, ÷òî âñå äðîáÿùèåñÿ òåëà � ìíîãîãðàííêè. Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì ÿâëÿåòñÿ

ñëåäóþùàÿ òåîðåìà î ñòðóêòóðå ñàìîàôôèííûõ òåë.

Òåîðåìà 1 Äàíî íåäðîáÿùååñÿ ñàìîàôôèííîå òåëî X â Rd ñ íàáîðîì îïåðàòîðîâ A =
{A1, . . . , Am}. Òîãäà ñóùåñòâóåò èíâàðèàíòíîå îòíîñèòåëüíî ýòèõ îïåðàòîðîâ àô-

ôèííîå ïîäïðîñòðàíñòâî L, 1 6 dim L 6 d − 1, ïåðåñåêàþùååñÿ ñ X ïî ìíîæåñòâó

X ′ ðàçìåðíîñòè dim L; ïðè ýòîì òåëî X ′ � äðîáÿùååñÿ. Êðîìå òîãî, âñå ñîáñòâåííûå

çíà÷åíèÿ ëèíåéíîé ÷àñòè ïðîèçâîëüíîãî îïåðàòîðà èç Ā, ñîîòâåòñòâóþùèå ñîáñòâåí-
íûì âåêòîðàì è ïîäïðîñòðàíñòâàì, íå ëåæàùèì â ëèíåéíîé ÷àñòè L, ïî ìîäóëþ

ðàâíû 1.

Ïðè ïîìîùè ýòîé òåîðåìû, â ÷àñòíîñòè, óäàåòñÿ ïðèâåñòè ïîëíîå îïèñàíèå âñåõ ñàìî-

àôôèííûõ òåë â R3. Ñòîèò îòìåòèòü, ÷òî âî âñåõ çàäà÷àõ íå ðàññìàòðèâàåòñÿ âîïðîñ î

êëàññèôèêàöèè ñàìîàôôèííûõ äðîáÿùèõñÿ ìíîãîãðàííèêîâ, ïîëíîå îïèñàíèå êîòîðûõ

íå èçâåñòíî äàæå íà ïëîñêîñòè.
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