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Îïðåäåëåíèå 1 Ïóñòü f : Cn → C�íåïðåðûâíàÿ ôóíêöèÿ. Ãîâîðÿò, ÷òî ïîâåðõ-

íîñòü {f = 0} ⊂ Cn èìååò â òî÷êå a ∈ Cn îñîáåííîñòü òèïà Ak, åñëè â íåêîòî-

ðîé îêðåñòíîñòè ýòîé òî÷êè ñóùåñòâóåò ëîêàëüíàÿ ñèñòåìà êîîðäèíàò x1, . . . , xn, â
êîòîðîé ôóíêöèÿ f èìååò âèä

f(x1, . . . , xn) = xk+1
1 + x2

2 + . . . + x2
n.

Â äàííîé ðàáîòå èçó÷àåòñÿ âîïðîñ î òîì, êàêèå îñîáåííîñòè òèïà Ak ìîãóò èìåòü ãè-
ïåðïîâåðõíîñòè ôèêñèðîâàííîé ñòåïåíè d â Cn.

Îïðåäåëåíèå 2 ×åðåç kn(d) ìû áóäåò îáîçíà÷àòü íàèáîëüøåå èç òàêèõ k ∈ N, äëÿ
êîòîðûõ ñóùåñòâóåò ãèïåðïîâåðõíîñòü ñòåïåíè d â Cn ñ îñîáåííîñòüþ òèïà Ak â

êàêîé-ëèáî òî÷êå.

Â ðàáîòå [2] äîêàçàíû ñëåäóþùèå äâà óòâåðæäåíèÿ.

Óòâåðæäåíèå 1

k2(d) ≤ (d− 1)2 −
[
d

2

]
·
([

d

2

]
− 1

)
.

Óòâåðæäåíèå 2 Äëÿ ëþáîãî s ∈ Z≥0 ñóùåñòâóåò ïëîñêàÿ êðèâàÿ ñòåïåíè 28s + 9 ñ

îñîáåííîñòüþ òèïà Ak, ãäå k = 420s2 + 269s + 42.

Óòâåðæäåíèÿ 1 è 2 äàþò, ñîîòâåòñòâåííî, âåðõíþþ è íèæíþþ àñèìïòîòè÷åñêóþ îöåíêó
âåëè÷èíû k2(d) ïðè d→∞, à èìåííî:

Ñëåäñòâèå 1

lim
d→∞

k2(d)

d2
≤ 3

4
.

Ñëåäñòâèå 2

lim
d→∞

k2(d)

d2
≥ 15

28
.

Â ðàáîòå [1] ðåçóëüòàò Ñëåäñòâèÿ 2 óñèëåí ñîåäóþùèì îáðàçîì:

Óòâåðæäåíèå 3

lim
d→∞

k2(d)

d2
≥ 112

209
>

15

28
.
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Ìû îáîáùèì óòâåðæäåíèå Óòâåðæäåíèÿ 3 íà ñëó÷àé ïðîèçâîëüíîé ðàçìåðíîñòè ñëåäó-
þùèì îáðàçîì:

Òåîðåìà 1 Äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ≥ 2 èìååò ìåñòî íåðàâåíñòâî

lim
d→∞

kn(d)

dn
≥ 112

209
· 1

2n−2
.
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