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Ñåêöèÿ ¾Ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà¿
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Ðàññìîòðèì îáîáùåíèå ìîäåëè Ñïàððå-Àíäåðñîíà, êàê â [2]. Îáîçíà÷èì ÷åðåç U(t)
ðàçìåð êàïèòàëà ñòðàõîâùèêà â ìîìåíò t,

U(t) = uert + c · e
rt − 1

r
−

t∫
0

er(t−x) dZ(x),

ãäå u � ñòàðòîâûé êàïèòàë, N(t) � êîëè÷åñòâî ïîñòóïèâøèõ èñêîâ ê ìîìåíòó t, Z(t) =
N(t)∑
i=1

Xi, c · e
rt−1
r

� íàêîïëåííàÿ ê ìîìåíòó t ñóììà íåïðåðûâíîé ðåíòû. Ìîìåíò àáñîëþò-

íîãî ðàçîðåíèÿ τ îïðåäåëÿåòñÿ

τ = inf
{
t ≥ 0: U(t) ≤ −c

r

}
,

τ = ∞, åñëè èíôèìóì íå äîñòèãàåòñÿ. Ââåäåì äèñêîíòèðîâàííóþ øòðàôíóþ âåêòîð-
ôóíêöèþ Gerber-Shiu, áóäåì ñ÷èòàòü, ÷òî èñêè ïîñòóïàþò â ñîîòâåòñòâèè ñ ìàðêîâñêèì
ïðîöåññîì ïîñòóïëåíèÿ (MAP)

Φ(u) = (Φ1(u), . . . ,Φn(u))T ,

Φi(u) = E
{
e−δτω (U (τ−) , |U(τ)|) I(τ <∞)|U(0) = u, J(0) = i

}
, u > −c

r
,

ãäå I � èíäèêàòîðíàÿ ôóíêöèÿ, δ ≥ 0 � ñòàâêà äèñêîíòèðîâàíèÿ, J(0) � íà÷àëüíàÿ ôàçà
â ìàðêîâñêîé öåïè, ω � èçìåðèìàÿ ôóíêöèÿ íà (−c/r,∞) × [c/r,∞) Â ÷àñòíîñòè, ïðè
δ = 0, ω ≡ 1 ôóíêöèÿ øòðàôà åñòü íå ÷òî èíîå, êàê âåðîÿòíîñòü àáñîëþòíîãî ðàçîðåíèÿ,

ψ(u) = (ψ1(u), . . . , ψn(u))T , ψi(u) = P {τ <∞|U(0) = u, J(0) = i} , u > −c
r
, i ∈ 1, . . . , n

Â ðàáîòå ïðåäñòàâëåíà îáùàÿ ìåòîäîëîãèÿ äëÿ ïîëó÷åíèÿ ôóíêöèè øòðàôà Gerber-Shiu
â ÿâíîì âèäå, êîãäà ôóíêöèÿ ω çàâèñèò òîëüêî îò âòîðîãî àðãóìåíòà - äåôèöèòà êà-
ïèòàëà â ìîìåíò ðàçîðåíèÿ. Ïîëó÷åíà ñèñòåìà èíòåãðî-äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé
äëÿ ôóíêöèè øòðàôà â ïðåäïîëîæåíèè, ÷òî èñêè èìåþò ìàòðè÷íî-ýêñïîíåíöèàëüíîå
ðàñïðåäåëåíèå (Matrix-Exponential). Äëÿ íåêîòîðûõ ÷àñòíûõ ñëó÷àåâ â ÿâíîì âèäå ïî-
ëó÷åíà âåðîÿòíîñòü àáñîëþòíîãî ðàçîðåíèÿ. Òàêæå ðàññìîòðåí ñëó÷àé, êîãäà ñòàâêè ïî
âêëàäàì è êðåäèòàì ÿâëÿþòñÿ ñòóïåí÷àòûìè ôóíêöèÿìè â çàâèñèìîñòè îò òåêóùåãî
ðàçìåðà êàïèòàëà êîìïàíèè.
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Ñëîâà áëàãîäàðíîñòè

Àâòîð âûðàæàåò èñêðåííþþ áëàãîäàðíîñòü ñâîåìó íàó÷íîìó ðóêîâîäèòåëþ ïðîôåññî-
ðó Áóëèíñêîé Åêàòåðèíå Âàäèìîâíå çà îáñóæäåíèå çàäà÷è.
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