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Â äîêëàäå [1], ïðåäñòàâëåííîì íà êîíôåðåíöèè ¾Ëîìîíîñîâ-2012¿, áûëà ðàññìîòðåíà
çàäà÷à ìàêñèìèçàöèè îæèäàåìîé ïîëåçíîñòè ïîðòôåëÿ èíâåñòîðà äëÿ ñëó÷àÿ, êîãäà
ôóíêöèÿ ïîëåçíîñòè ÿâëÿåòñÿ ëîãàðèôìîì. Â ýòîé ðàáîòå ìû èññëåäóåì çàäà÷ó ïðè
àíàëîãè÷íûõ óñëîâèÿõ, íî óæå äëÿ ñòåïåííîé ôóíêöèè ïîëåçíîñòè.

Ìû ðàññìàòðèâàåì òàêèå ìîäåëè ôèíàíñîâûõ ðûíêîâ, ãäå öåíà àêòèâà ÿâëÿåòñÿ
ñòîõàñòè÷åñêîé ýêñïîíåíòîé îò ïðîöåññà Ëåâè. Åñëè ïðîöåññ Xt ìîäåëèðóåò êàïèòàë
ïîðòôåëÿ â çàâèñèìîñòè îò âðåìåíè t, òî îñíîâíàÿ çàäà÷à çàêëþ÷àåòñÿ â ìàêñèìèçàöèè
ìàòåìàòè÷åñêîãî îæèäàíèÿ Eu(XT ), ãäå u(x) = xp, 0 < p < 1, à T åñòü êîíå÷íûé ìîìåíò
ðàññìàòðèâàåìîãî ïðîìåæóòêà âðåìåíè [0, T ]. Â äîïîëíåíèå ê äàííîé ïðîáëåìå øèðîêîå
ðàñïðîñòðàíåíèå ïîëó÷èëà òàê íàçûâàåìàÿ äâîéñòâåííàÿ çàäà÷à. Äîñòàòî÷íî ïîäðîáíî
îíà áûëà èññëåäîâàíà â ðàáîòå Êðàìêîâà èØàõåðìàéåðà [2], â ÷àñòíîñòè ïîêàçûâàëîñü,
êàê åå ðåøåíèå ïîìîãàåò íàéòè îòâåò íà îñíîâíîé âîïðîñ. Â ðàáîòå [3] äâîéñòâåííàÿ
çàäà÷à ðåøàåòñÿ â ýêñïîíåíöèàëüíîé ìîäåëè Ëåâè äëÿ ñòåïåííîé ôóíêöèè ïîëåçíîñòè
â ñëó÷àå ñóùåñòâîâàíèÿ ýêâèâàëåíòíîé ìàðòèíãàëüíîé ìåðû.

Â íàøåé ðàáîòå ìû ìàêñèìèçèðóåì ñòåïåííóþ ïîëåçíîñòü ïîðòôåëÿ è ðåøàåì äâîé-
ñòâåííóþ çàäà÷ó â îáùåì ñëó÷àå ýêñïîíåíöèàëüíîé ìîäåëè Ëåâè, ïðè ýòîì îòâåòû íà
íèõ äàåì â òåðìèíàõ òðèïëåòà Ëåâè-Õèí÷èíà. Â äîïîëíåíèå ê ýòîìó ïðîâîäèòñÿ ñðàâ-
íèòåëüíûé àíàëèç ðåçóëüòàòîâ äëÿ ñòåïåííîé è ëîãàðèôìè÷åñêîé ôóíêöèé ïîëåçíîñòè.
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