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Ðàññìîòðèì êëàññè÷åñêóþ ìîäåëü Êðàìåðà-Ëóíäáåðãà. Â ðàìêàõ äàííîé ìîäåëè
â ñëó÷àå îòñóòñòâèÿ äèâèäåíäîâ êàïèòàë êîìïàíèè â ìîìåíò t âûãëÿäèò ñëåäóþùèì
îáðàçîì:

U(t) = U(0) + ct− S(t), t ≥ 0. (1)

Çäåñü {S(t)} - ýòî ñîñòàâíîé ïóàññîíîâñêèé ïðîöåññ ñ èíòåíñèâíîñòüþ λ. Ñëó÷àéíûå
âåëè÷èíû, îáîçíà÷àþùèå ðàçìåðû èñêîâ, íåçàâèñèìû, îäèíàêîâî ðàñïðåäåëåíû è èìåþò
ïëîòíîñòü p(y). Ïðåìèè íà÷èñëÿþòñÿ íåïðåðûâíî ñ èíòåíñèâíîñòüþ c = (1 + θ)λp1, ãäå

θ > 0, p1 =
∞∫
0

yp(y)dy - ìàòåìàòè÷åñêîå îæèäàíèå èñêà.

Äèâèäåíäû âûïëà÷èâàþòñÿ â ñîîòâåòñòâèè ñ íåêîé äèâèäåíäîé ñòðàòåãèåé. Ïóñòü D(t)
- ñîâîêóïíûå äèâèäåíäû ê ìîìåíòó âðåìåíè t. Òîãäà

X(t) = U(t)−D(t) (2)

� ýòî êàïèòàë êîìïàíèè â ìîìåíò âðåìåíè t, è

T = inf{t : X(t) < 0} (3)

� ýòî ìîìåíò ðàçîðåíèÿ ñòðàõîâîé êîìïàíèè.
Ìû áóäåì ðàññìàòðèâàòü òîëüêî áàðüåðíóþ ñòðàòåãèþ âûïëàòû äèâèäåíäîâ ñ ïàðà-
ìåòðîì b. Äëÿ íåå ìàòåìàòè÷åñêîå îæèäàíèå âåëè÷èíû ñóììàðíûõ äèñêîíòèðîâàííûõ

äèâèäåíäîâ äî ìîìåíòà ðàçîðåíèÿ êîìïàíèè E

[
T∫
0

e−δtdD(t)

]
îáîçíà÷èì çà V (x, b), ãäå

x = U(0) - ýòî íà÷àëüíûé êàïèòàë êîìïàíèè, 0 ≤ x ≤ b. Òîãäà, ñîãëàñíî [1], V (x, b), êàê
ôóíêöèÿ îò x, óäîâëåòâîðÿåò óðàâíåíèþ

cV ′(x, b)− (λ+ δ)V (x, b) + λ

x∫
0

V (y, b)p(x− y)dy = 0, 0 < x < b. (4)

Öåëüþ äàííîé ðàáîòû ÿâëÿåòñÿ ïîëó÷åíèå ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ (4) äëÿ ÷àñòíîãî ðàñ-
ïðåäåëåíèÿ èñêîâ â ñëó÷àå èñïîëüçîâàíèÿ ðàçëè÷íûõ âèäîâ ïåðåñòðàõîâàíèÿ. Òàêæå
ïîñòàâëåíà çàäà÷à î íàõîæäåíèè îïòèìàëüíîãî çíà÷åíèÿ ïàðàìåòðà b, ïðè êîòîðîì â
ïîëó÷èâøèõñÿ ìîäåëÿõ V (x, b) áóäåò ìàêñèìàëüíûì.
Îñíîâíûå ýòàïû ðåøåíèÿ:

1. Ïîëó÷àåì âèä óðàâíåíèÿ (4) îòäåëüíî äëÿ êàæäîãî èç âèäîâ ïåðåñòðàõîâàíèÿ.
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2. Íàõîäèì ÿâíûé âèä ôóíêöèè V (x, b) äëÿ ÷àñòíîãî ðàñïðåäåëåíèÿ èñêîâ äëÿ êàæ-
äîãî èç âèäîâ ïåðåñòðàõîâàíèÿ.

3. Èùåì çíà÷åíèå ïàðàìåòðà b, ïðè êîòîðîì ôóíêöèÿ V (x, b) äîñòèãàåò ìàêñèìàëü-
íîãî çíà÷åíèÿ.

2


