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Âî ìíîãèõ ïðèëîæåíèÿõ ñòàòèñòèêè ýêñòðåìóìîâ, â ÷àñòíîñòè, îòíîñÿùèõñÿ ê çà-
äà÷àì ñòðàõîâàíèÿ áîëüøèõ ðèñêîâ, âîçíèêàåò çàäà÷à ðàçëè÷åíèÿ ðàñïðåäåëåíèé ñ ïî-
õîæèìè õâîñòàìè (âåðîÿòíîñòÿìè ðåäêèõ ñîáûòèé), ñì. íàïðèìåð [1,2]. Ïðè ýòîì çà÷à-
ñòóþ ðàñïðåäåëåíèÿ óìåðåííûõ çíà÷åíèé óäîáíî ìîäåëèðîâàòü ñòàíäàðòíûìè ðàñïðå-
äåëåíèÿìè, îòëè÷íûìè îò àñèìïòîòè÷åñêîãî ðàñïðåäåëåíèÿ õâîñòîâ. Ïðåäñòàâëÿåòñÿ,
÷òî âàæíûì èíñòðóìåíòîì ðàçëè÷åíèÿ ñåìåéñòâ ðàñïðåäåëåíèé ñ áëèçêèìè õâîñòàìè è
îöåíèâàíèÿ ìîùíîñòè ðàçëè÷íûõ êðèòåðèåâ ðàçëè÷åíèÿ ÿâëÿåòñÿ òåîðèÿ êîíòèãóàëü-
íûõ ìåð, [3]. Â íàñòîÿùåé ðàáîòå èññëåäóåòñÿ àñèìïòîòè÷åñêîå ïîâåäåíèå îòíîøåíèÿ
ïðàâäîïîäîáèé

Rn(t) =
L(Xn,n, . . . , Xn−kn+1,n; γ + t(kn))

L(Xn,n, . . . , Xn−kn+1,n; γ)

ïðè n → ∞, kn → ∞, nkn
→ ∞ äëÿ ñåìåéñòâà ïëîòíîñòåé: f(x, γ) = C(x) exp(−xγ), x ≥

0, γ > 0; ãäå C(x) = C + C1(γ)x
−β + o(x−β), β > 0 ïðè x → ∞ . Ìåòîäû îòíîøåíèÿ

ïðàâäîïîäîáèé, à òàêæå îòíîøåíèÿ ìàêñèìàëüíûõ ïðàâäîïîäîáèé (RML-test), øèðîêî
èçâåñòíû è ÷àñòî èñïîëüçóþòñÿ äëÿ ðàçëè÷åíèÿ áëèçêèõ òèïîâ ðàñïðåäåëåíèÿ. Â ýòîé
ñâÿçè ñòîèò óïîìÿíóòü ðàáîòû Àíòëà è Äþìîíñî ([5], [6], [7]). Ìåòîä îòíîøåíèÿ ìàê-
ñèìàëüíûõ ïðàâäîïîäîáèé ïðèìåíÿëñÿ äëÿ ðàçëè÷åíèÿ ðàñïðåäåëåíèé âåéáóëëîâñêîãî
òèïà â ðàáîòàõ Êóíäó è Ãóïòà([1], [2], [8]). Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ðàññìàòðèâàåòñÿ ìåòîä
îòíîøåíèÿ ïðàâäîïîäîáèé, ïðèìåí¼ííûé ê ïåðâûì kn ýëåìåíòàì âàðèàöèîííîãî ðÿäà,
÷òî ïîçâîëÿåò íå ðàññìàòðèâàòü âåñü îáú¼ì âûáîðêè, êàê â ñëó÷àå òðàäèöèîííûõ ìåòî-
äà îòíîøåíèÿ ïðàâäîïîäîáèé è RML-ìåòîäà. Ïîõîæèé ìåòîä èñïîëüçîâàëñÿ â íåäàâíåé
ðàáîòå Êóíäó è Äåÿ ([9]), îäíàêî îíè ðàññìàòðèâàëè ïîñëåäíèå (ìèíèìàëüíûå) ÷ëå-
íû âàðèàöèîííîãî ðÿäà äëÿ ðàñïðåäåëåíèé, îãðàíè÷åííûõ ñíèçó, òîãäà êàê çíà÷èìûìè
äëÿ òåîðèè ýêñòðåìóìîâ ÿâëÿþòñÿ èìåííî ïåðâûå ÷ëåíû âàðèàöèîííîãî ðÿäà. Äëÿ ñå-
ìåéñòâà ðàñïðåäåëåíèé f(x, γ) âîçìîæíî íàéòè òî÷íóþ àñèìïòîòèêó ðàñïðåäåëåíèÿ
îòíîøåíèÿ ïðàâäîïîäîáèé, ÷åìó è ïîñâÿùåíà íàñòîÿùàÿ ðàáîòà.

Òåîðåìà 1 1) Ïóñòü n → ∞, kn → ∞ è n/kn → ∞, ïðè÷¼ì âûïîëíåíî ñëåäóþùåå
óñëîâèå:
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2)Ïóñòü n→∞, kn →∞ è n/kn →∞, ïðè÷¼ì âûïîëíåíî ñëåäóþùåå óñëîâèå:

lnn = o(k1/2
n ). (2)

Òîãäà ïðè γ ≤ 1 è t(kn) =
t ln n

kn

kn ln ln n
kn

Rn(t)
P−→ exp (−t/γ) .
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