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Â [1] ðàññìàòðèâàëàñü äâóìåðíàÿ çàäà÷à èíòåðâàëüíîãî ïîèñêà. Äëÿ åå ðåøåíèÿ áû-
ëî ââåäåíî ïîíÿòèå ïîïåðå÷íîãî è ïðîäîëüíîãî ñëîÿ íà ïëîñêîñòè è äîêàçàíû íåîáõî-
äèìûå äëÿ ðåøåíèÿ çàäà÷è âåðõíèå îöåíêè êîëè÷åñòâà ýòèõ ñëîåâ. Çäåñü ïðåäëàãàåòñÿ
áîëåå òî÷íàÿ âåðõíÿÿ îöåíêà, à òàê æå ïðèâîäèòñÿ íèæíÿÿ îöåíêà ÷èñëà ñëîåâ â ðàç-
áèåíèè ìíîæåñòâà òî÷åê ïëîñêîñòè.
Íà ìíîæåñòâå R2 × R2 ââåäåì îòíîøåíèå `'≤`' ñëåäóþùèì îáðàçîì:

(x1, y1) ≤ (x2, y2)⇐⇒ x1 ≤ x2&y1 ≤ y2.

Ñêàæåì, ÷òî ïàðà òî÷åê (x1, y1), (x2, y2) ∈ R2 ñðàâíèìà, åñëè (x1, y1) ≤ (x2, y2)∨(x2, y2) ≤
(x1, y1), â ïðîòèâíîì ñëó÷àå ýòà ïàðà òî÷åê íàçûâàåòñÿ íåñðàâíèìîé. Ìíîæåñòâî òî÷åê
S ⊆ R2 íàçîâåì ïîïåðå÷íûì (ïðîäîëüíûì) ñëîåì, åñëè ëþáàÿ ïàðà òî÷åê èç S íå ñðàâ-
íèìà (ñðàâíèìà). Ìíîæåñòâî òî÷åê S ⊆ R2 íàçîâåì ñëîåì, åñëè S ïîïåðå÷íûé èëè
ïðîäîëüíûé ñëîé.
Ïóñòü ìíîæåñòâî M ⊆ R2 è êîëè÷åñòâî ýëåìåíòîâ â M ðàâíÿåòñÿ k. Ðàçîáüåì ýòî ìíî-
æåñòâî íà ñëîè S1, S2, . . . , Sp, òî åñòü M =

⊔p
i=1 Si. Âûáåðåì òàêîå ðàçáèåíèå íà ñëîè

ìíîæåñòâà M , ÷òîáû â íåì ñîäåðæàëîñü íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ñëîåâ, è îáîçíà÷èì
ýòî ÷èñëî ÷åðåç pmin(M). Ðàññìîòðèì âñå ìíîæåñòâà M ⊆ R2 ñîñòîÿùèå èç k ýëåìåíòîâ
è âûáåðåì ñðåäè íèõ ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå pmin(M), îáîçíà÷èì ýòî çíà÷åíèå ÷åðåç
N(k), òî åñòü

N(k) = max{pmin(M) : M ⊆ R2, |M | = k}.

Âåðíà ñëåäóþùàÿ òåîðåìà.
Òåîðåìà. Äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî k, k > 9, âûïîëíåíî

√
k ≤ N(k) ≤ 2

√
k − 1− 1.
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