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Ïóñòü G � ïîëóãðóïïà, B(G) � σ-àëãåáðà ïîäìíîæåñòâ ïîëóãðóïïû G è ν � σ-
êîíå÷íàÿ ìåðà, îïðåäåëåííàÿ íà B(G). Ïóñòü, äàëåå (Ω, µ) � ïðîñòðàíñòâî ñ âåðîÿò-
íîñòíîé ìåðîé µ, íà êîòîðîì äåéñòâóåò ïîëóãðóïïà G ñîõðàíÿþùèìè ìåðó µ ïðåîáðà-
çîâàíèÿìè τg : Ω→ Ω, g ∈ G, ò.å. äëÿ âñÿêîãî èçìåðèìîãî ìíîæåñòâà E ⊆ Ω ìíîæåñòâî
τ−1
g (E) òàêæå èçìåðèìî äëÿ âñåõ g ∈ G è µ(τ−1

g (E)) = µ(E). Ïîëóãðóïïîâîå ñâîéñòâî (â
àääèòèâíîé çàïèñè) îçíà÷àåò, ÷òî äëÿ âñåõ g1, g2 ∈ G è ω ∈ Ω ñïðàâåäëèâî ðàâåíñòâî
τg1(τg2ω) = τg1+g1ω. Äëÿ âñÿêîé ôóíêöèè f ∈ L1(Ω, µ) è ëþáîãî G ∈ B(G) òàêîãî, ÷òî
0 < ν(G) <∞, îïðåäåëèì ýðãîäè÷åñêèå ñðåäíèå

AGf(ω) =
1

ν(G)

∫
G

f(τgω)dν(g), ω ∈ Ω.

Ïóñòü T ⊆ R+ � íåîãðàíè÷åííîå ìíîæåñòâî èíäåêñîâ (âðåìåííàÿ øêàëà), íóìåðóþ-
ùèõ ñåìåéñòâî ïîäìíîæåñòâ Gt ∈ B(G), t ∈ T; ïðè÷åì 1) Gt � âîçðàñòàþùåå ñåìåé-
ñòâî, ò.å. Gt ⊂ Gs è ν(Gt) < ν(Gs) ïðè t < s, 2) 0 < ν(Gt) <∞ è 3) lim

t→∞
ν(Gt) =∞. Äëÿ

ëþáîãî t ∈ R+ ïîëîæèì Tt = {s ∈ T, s ≥ t}. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî µ-ï.â. ñóùåñòâóåò ïðå-
äåë lim

t→∞
AGtf, êîòîðûé ìû áóäåì îáîçíà÷àòü êàê f ∗. Ýòî óòâåðæäåíèå íàçûâàåòñÿ èí-

äèâèäóàëüíîé ýðãîäè÷åñêîé òåîðåìîé. Ñêîðîñòü ñõîäèìîñòè â èíäèâèäóàëüíîé ýðãîäè-
÷åñêîé òåîðåìå ìû îïðåäåëÿåì (ñì. [1]) êàê ñêîðîñòü óáûâàíèÿ äëÿ êàæäîãî ε > 0 ïðè
t→∞ âåëè÷èí

Pε
t(µ, f) = µ{sup

s∈Tt

|AGsf − f ∗| ≥ ε}, t ∈ T,

ïîñêîëüêó ñõîäèìîñòü µ-ï.â. ýêâèâàëåíòíî ðàâåíñòâó lim
t→∞

Pε
t(µ, f) = 0 äëÿ êàæäîãî ε > 0.

Â äîêëàäå ïðèâîäÿòñÿ îöåíêè ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè â èíäèâèäóàëüíîé ýðãîäè÷åñêîé òåî-
ðåìå äëÿ f ∈ L∞(Ω, µ) ÷åðåç îöåíêè âåðîÿòíîñòåé áîëüøèõ óêëîíåíèé

pε
t(µ, f) = µ{|AGtf − f ∗| ≥ ε}, t ∈ T,

îáîáùàþùèå íà ñëó÷àé ïðîèçâîëüíûõ ïîëóãðóïï òåõíèêó èç [2]. Ðàññìàòðèâàþòñÿ ïðè-
ìåðû äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì, äëÿ êîòîðûõ ïîëó÷åíû òàêèå îöåíêè.
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