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Ñóùåñòâóåò îáùàÿ çàäà÷à îïèñàíèÿ àëãåáðàè÷åñêèõ ìíîãîîáðàçèé ñ îñîáåííîñòÿìè
çàäàííîãî òèïà è î ñâÿçè ñòåïåíè ìíîãîîáðàçèé ñ ïàðàìåòðàìè ýòèõ îñîáåííîñòåé (ñì.,
íàïðèìåð, [2]).

Îïðåäåëåíèå 1 Ïóñòü f : (Cn, a) → (C, 0) � ðîñòîê ãîëîìîðôíîé ôóíêöèè, k ∈ N.
Ãîâîðÿò, ÷òî ðîñòîê ãèïåðïîâåðõíîñòè {f = 0} ⊂ Cn â òî÷êå a èìååò îñîáåííîñòü
òèïà Ak, åñëè â îêðåñòíîñòè ýòîé òî÷êè â Cn ñóùåñòâóþò ëîêàëüíûå êîîðäèíàòû
z1, . . . , zn, öåíòðèðîâàííûå â òî÷êå a, â êîòîðûõ ôóíêöèÿ f èìååò âèä f(z1, . . . , zn) =
zk+1
1 + z2

2 + . . .+ z2
n.

Â ðàáîòàõ [1] è [3] èçó÷àþòñÿ îñîáåííîñòè òèïà Ak, êîòîðûå âñòðåàþòñÿ íà ãèïåðïî-
âåðõíîñòÿõ ôèêñèðîâàííîé ñòåïåíè d â Cn.

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå èçó÷àåòñÿ âîïðîñ î òîì, êàêèå îñîáåííîñòè òèïà Ak ìîãóò èìåòü
àëãåáðàè÷åñêèå êðèâûå (ñîîòâåòñòâåííî, ïîâåðõíîñòè) ôèêñèðîâàííîé ñòåïåíè, êâàçè-
ñòåïåíè èëè ìóëüòèñòåïåíè â C2 (ñîîòâåòñòâåííî, â C3). Ðåçóëüòàòû íàñòîÿùåé ðàáîòû
÷àñòè÷íî ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèåì ðåçóëüòàòîâ ðàáîòû [3]. Òî÷íûå îïðåäåëåíèÿ è ôîðìó-
ëèðîâêè ðåçóëüòàòîâ ïðèâåäåíû íèæå.

Îïðåäåëåíèå 2 Ïóñòü α = (α1, . . . , αn) ∈ Zn
>0 � íàáîð íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, âçà-

èìíî ïðîñòûõ â ñîâîêóïíîñòè. Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî ìîíîì xk = xk1
1 . . . xkn

n èìååò
α-êâàçèñòåïåíü d, åñëè âûïîëíåíî ðàâåíñòâî α1k1 + . . . + αnkn = d. Ïðè ýòîì α-
êâàçèñòåïåíü íóëåâîãî ìîíîìà ïî îïðåäåëåíèþ ïîëàãàåòñÿ ðàâíîé +∞. Êâàçèñòåïåíü
ìíîãî÷ëåíà îïðåäåëÿåòñÿ êàê íàèáîëüøàÿ èç êâàçèñòåïåíåé åãî (íåíóëåâûõ) ìîíîìîâ.

Îáîçíà÷èì ÷åðåç kn(α; d) íàèáîëüøåå èç òàêèõ k ∈ N, äëÿ êîòîðûõ ñóùåñòâóåò ãè-
ïåðïîâåðõíîñòü, çàäàííàÿ ìíîãî÷ëåíîì α-êâàçèñòåïåíè d â Cn ñ îñîáåííîñòüþ òèïà Ak

â êàêîé-ëèáî òî÷êå.

Òåîðåìà 1 Äëÿ ëþáûõ âçàèìíî ïðîñòûõ α, β ∈ N èìååò ìåñòî íåðàâåíñòâî

lim
d→∞

k2((α, β); d)

d2
≥ 112

209
· 1

αβ
.

Äëÿ ëþáûõ âçàèìíî ïðîñòûõ â ñîâîêóïíîñòè α, β, γ ∈ N èìååò ìåñòî íåðàâåíñòâî:

lim
d→∞

k3((α, β, γ); d)

d3
≥ 56

209
· 1

αβγ
.
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Îïðåäåëåíèå 3 Ìóëüòèñòåïåíüþ ìíîãî÷ëåíà P (x1, . . . , xn) íàçûâàåòñÿ íàáîð ÷èñåë
(d1, . . . , dn) ∈ Zn

≥0, ãäå di � íàèáîëüøàÿ ñòåïåíü, â êîòîðîé ïåðåìåííàÿ xi âõîäèò â
ìîíîìû ýòîãî ìíîãî÷ëåíà.

Îáîçíà÷èì ÷åðåç Kn(d1, . . . , dn) íàèáîëüøåå èç òàêèõ k ∈ N, äëÿ êîòîðûõ ñóùåñòâóåò
ãèïåðïîâåðõíîñòü ìóëüòèñòåïåíè (d1, . . . , dn) â Cn ñ îñîáåííîñòüþ òèïà Ak â êàêîé-ëèáî
òî÷êå.

Òåîðåìà 2 Èìåþò ìåñòî íåðàâåíñòâà

lim
d1,d2→∞

K2(d1, d2)

d1d2

≥ 7

11
, lim

d1,d2,d3→∞

K3(d1, d2, d3)

d1d2d3

≥ 7

22
.
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