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Ìóëüòèèíäåêñíàÿ ôèëüòðàöèÿ íà êîëüöå O(V,0) = O(C2,0)/(f) ôóíêöèé íà ãèïåðïî-
âåðõíîñòè {f = 0} èñïîëüçîâàëàñü â [6]. Îñíîâíàÿ èäåÿ çàêëþ÷àëàñü â ñîïîñòàâëåíèè
äèàãðàììå Íüþòîíà f ôèëüòðàöèè, â êîòîðîé ðÿä Ïóàíêàðå (ñì. [1]) ìîã áû áûòü ïî-
ñ÷èòàí, à îòâåò ñîïîñòàâëåí ñ ñîîòâåòñòâóþùåé äçåòà-ôóíêöèåé ìîíîäðîìèè. Ìîòèâà-
öèåé äëÿ ýòîãî ÿâëÿëèñü ñîâïàäåíèå ðÿäà Ïóàíêàðå è äçåòà-ôóíêöèè ìîíîäðîìèè â
íåêîòîðûõ ñëó÷àÿõ ([2]), à òàêæå íåêèå ñîîòíîøåíèÿ ìåæäó íèìè â äðóãèõ (íàïðèìåð,
[3]). Îäíîé èç åñòåñòâåííûõ ôèëüòðàöèé íà êîëüöå O(V,0), ñîîòâåòñòâóþùåé äèàãðàììå
Íüþòîíà Γ = Γf , ÿâëÿåòñÿ äèâèçîðèàëüíàÿ ôèëüòðàöèÿ [7]. Îíà îïðåäåëÿåòñÿ äèâèçî-
ðàìè òîðè÷åñêîãî ðàçðåøåíèÿ îñîáåííîñòè f, ñîîòâåòñòâóþùèìè ãðàíÿì Γ. Â ïåðâûõ
ðàáîòàõ, îäíàêî, îíà ñ÷èòàëàñü íåóäîáíîé äëÿ âû÷èñëåíèé, â îòëè÷èå îò íåêîé äðó-
ãîé [4]. Ïîñëåäíÿÿ îïðåäåëÿåòñÿ ïî äèàãðàììå Íüþòîíà f , è ïîýòîìó íàçûâàåòñÿ àñ-
ñîöèèðîâàííîé ñ äèàãðàììîé Íüþòîíà. Âïîñëåäñòâèè ñèòóàöèÿ ñ äâóìÿ íàçâàííûìè
ôèëüòðàöèÿìè èçìåíèëàñü äî ïðîòèâîïîëîæíîé. Ôèëüòðàöèÿ, ïðèçíàííàÿ �óïðîùåíè-
åì�, îêàçàëàñü òðóäíîé äëÿ âû÷èñëåíèé; áîëåå òîãî, ïîõîæå, ÷òî óòâåðæäåíèå Òåîðåìû
1 ñòàòüè [4] ÿâëÿåòñÿ íåâåðíûì ïðè s > 2. Íàêîíåö, èíàÿ ôèëüòðàöèÿ áûëà ðàññìîòðåíà
â [5].

Â íàñòîÿùåå âðåìÿ èçâåñòíî íåñêîëüêî ýêâèâàëåíòíûõ ÿâíûõ ôîðìóë äëÿ ðÿäà Ïó-
àíêàðå â äèâèçîðèàëüíîé ôèëüòðàöèè ([6], [7]). Îäíà èç íèõ ñôîðìóëèðîâàíà â òåðìèíàõ
ñóììèðîâàíèÿ ïî äèàãðàììàì Λ ïîëîæèòåëüíîãî îðòàíòà öåëî÷èñëåííîé ðåø¼òêè Z2

≥0,
êîíãðóýíòíûì Γ îòíîñèòåëüíî ïåðåíîñîâ íà ëþáîé öåëî÷èñëåííûé âåêòîð Z2:
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Íà îñíîâàíèè ýòîé ôîðìóëû ïðîô. Ãóñåéí-Çàäå (Gusein-Zade) è ïðîô. Ýáåëèíã (Ebeling)
ïðåäïîëîæèëè, ÷òî èìååò ìåñòî àíàëîãè÷íàÿ ôîðìóëà äëÿ ðÿäà Ïóàíêàðå â ôèëüòðà-
öèè, àññîöèèðîâàííîé ñ ìíîãîãðàííèêîì Íüþòîíà f ; ñì. [6]. À èìåííî, îíà ïîëó÷àåòñÿ
èç óêàçàííîé âûøå çàìåíîé ñóììèðîâàíèÿ íà ñóììèðîâàíèå ïî òåì è òîëüêî òåì äèà-
ãðàììàì Λ, êîòîðûå êîíãðóýíòíû Γ îòíîñèòåëüíî ïåðåíîñîâ, óäîâëåòâîðÿþùèõ íåêîòî-
ðîìó òðåáîâàíèþ íåîòðèöàòåëüíîñòè â Z2

≥0. Â ÷àñòíîñòè, ýòî îçíà÷àåò, ÷òî ðÿä Ïóàíêàðå
â ôèëüòðàöèè, àññîöèèðîâàííîé ñ ìíîãîãðàííèêîì Íüþòîíà, íå çàâèñèò îò íîñèòåëÿ f .
Ýòî è ïðåäñòàâëÿåò óòâåðæäåíèå îäíîèìåííîé ãèïîòåçû.

Â ïðåäëàãàåìîì äîêëàäå ìû íàõîäèì êîíòðïðèìåð ê îïèñàííîé âûøå ãèïîòåçå, òåì
ñàìûì å¼ îïðîâåðãàÿ. Îí ñîñòîèò èç ïðåäúÿâëåíèÿ íå ðàâíûõ äðóã äðóãó êîýôôèöè-
åíòîâ ðÿäîâ Ïóàíêàðå äëÿ äâóõ ôóíêöèé f1 è f2, èìåþùèõ îäíó è òó æå äèàãðàììó
Íüþòîíà, íî ðàçëè÷íûå íîñèòåëè, â ñëó÷àå s = 3. Áîëåå òîãî, ïðèâîäèòñÿ ïðèìåð åù¼
îäíîé ôóíêöèè f3, íåâûðîæäåííîé ïî îòíîøåíèþ ê å¼ äèàãðàììå Íüþòîíà, äëÿ êîòîðîé
îäèí èç êîýôôèöèåíòîâ ðÿäà Ïóàíêàðå îòëè÷åí îò ïðîäèêòîâàííîãî ãèïîòåçîé.
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