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Ïðè èññëåäîâàíèè ñâîéñòâ ãðóïïû G è å¼ ãðóïïû àâòîìîðôèçìîâ Aut(G) óäîáíî
ðàññìàòðèâàòü òàêóþ àëãåáðàè÷åñêóþ ñèñòåìó, â êîòîðóþ èçîìîðôíî âêëàäûâàëèñü áû
êàê ñàìà ãðóïïà G, òàê è ãðóïïà åå àâòîìîðôèçìîâ Aut(G). Îäíîé èç òàêèõ ñèñòåì
ÿâëÿåòñÿ ãîëîìîðô ãðóïïû G � ïîëóïðÿìîå ðàñøèðåíèå ãðóïïû G ñ ïîìîùüþ ãðóïïû
åå àâòîìîðôèçìîâ, îáîçíà÷àåìîå ÷åðåç Γ(G) . Äëÿ ãðóïïîâîé îïåðàöèè â ãðóïïå Aut(G)
ïîëüçóåìñÿ ìóëüòèïëèêàòèâíîé çàïèñüþ, à äëÿ ãðóïïîâûõ îïåðàöèé â G è Γ(G) - àä-
äèòèâíîé çàïèñüþ. Ãîëîìîðô ãðóïïû ìîæíî ðàññìàòðèâàòü êàê ìíîæåñòâî ïàð âèäà
(g, σ), ãäå g ∈ G, σ ∈ Aut(G). Γ(G) ÿâëÿåòñÿ ãðóïïîé îòíîñèòåëüíî îïåðàöèè ñëîæåíèÿ,
ââåäåííîé ñëåäóþùèì îáðàçîì:

(g, σ) + (a, τ) = (g + σa, στ)

Åñëè ãîëîìîðôû ãðóïï èçîìîðôíû, òî òàêèå ãðóïïû íàçûâàþòñÿ ãîëîìîðôíî èçî-
ìîðôíûìè. Ãîâîðÿò, ÷òî ãðóïïà A îïðåäåëÿåòñÿ ñâîèì ãîëîìîðôîì â íåêîòîðîì êëàññå
ãðóïï, åñëè ëþáàÿ ãðóïïà èç ýòîãî êëàññà, ãîëîìîðôíî èçîìîðôíàÿ ãðóïïå A, èçî-
ìîðôíà ãðóïïå A. Â [5] Â. Ìèëëñ ïîêàçàë, ÷òî âñÿêàÿ êîíå÷íî ïîðîæäåííàÿ àáåëåâà
ãðóïïà îïðåäåëÿåòñÿ ñâîèì ãîëîìîðôîì â êëàññå âñåõ êîíå÷íî ïîðîæäåííûõ àáåëåâûõ
ãðóïï. Ïîëåçíûå ôàêòû î ñâîéñòâàõ ãîëîìîðôîâ àáåëåâûõ ãðóïï è îá îïðåäåëÿåìîñòè
ãðóïï ñâîèìè ãîëîìîðôàìè ñîäåðæàòñÿ â ðàáîòàõ [1,2,3]. ×àñòî âìåñòî âñåé ãðóïïû
Aut(G) ðàññìàòðèâàåòñÿ íåêîòîðàÿ ïîäãðóïïà Φ ãðóïïû Aut(G). Â ýòîì ñëó÷àå åñòå-
ñòâåííûì îáðàçîì âîçíèêàåò ïîíÿòèå îòíîñèòåëüíîãî ãîëîìîðôà, îáîçíà÷àåìîãî ÷åðåç
Γ(G,Φ). Îòìåòèì, ÷òî ðÿä èíòåðåñíûõ ðåçóëüòàòîâ îá îòíîñèòåëüíûõ ãîëîìîðôàõ àáå-
ëåâûõ ãðóïï ñîäåðæèòñÿ â [1]. Ðàíåå áûëî äîêàçàíî, ÷òî ñâîáîäíûå àáåëåâû ãðóïïû ñ
èçîìîðôíûìè ãîëîìîðôàìè èçîìîðôíû [4]. Ïóñòü ãðóïïà Φ ñîäåðæèò àâòîìîðôèçì,
ïåðåâîäÿùèé ëþáîé ýëåìåíò ãðóïïû â ïðîòèâîïîëîæíûé. Äîêàçàíû ñëåäóþùèå ðåçóëü-
òàòû: Òåîðåìà. ÅñëèG èG′ � ñâîáîäíûå àáåëåâû ãðóïïû, êàæäàÿ èç êîòîðûõ èçîìîðôíà
íîðìàëüíîé ïîäãðóïïå îòíîñèòåëüíîãî ãîëîìîðôà äðóãîé ãðóïïû, òî G è G′ èçîìîðô-
íû. Ñëåäñòâèå. Âñÿêàÿ ñâîáîäíàÿ àáåëåâà ãðóïïà îïðåäåëÿåòñÿ ñâîèì ãîëîìîðôîì â
êëàññå ñâîáîäíûõ àáåëåâûõ ãðóïï.

Ëèòåðàòóðà

1. Áåêêåð È. Õ. Î ãîëîìîðôàõ àáåëåâûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ//Èçâåñòèÿ âûñøèõ
ó÷åáíûõ çàâåäåíèé. Ìàòåìàòèêà. 1974. � 3. Ñ.3�13.

2. Ãðèíøïîí Ñ. ß. Ïî÷òè ãîëîìîðôíî èçîìîðôíûå àáåëåâû ãðóïïû.//Òðóäû ÒÃÓ.
Âîïðîñû ìàòåìàòèêè. Âûï.3. 1975. Ò. 220. Ñ. 78-84

1



Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2014¿

3. Ãðèíøïîí È. Ý. Íîðìàëüíûå ïîäãðóïïû ãîëîìîðôîâ àáåëåâûõ ãðóïï è ïî÷òè
ãîëîìîðôíûé èçîìîðôèçì//Ôóíäàìåíò. è ïðèêëàä.ìàòåì. 2007. N3. Ñ.9-16.

4. Ðàçèíà À.Â. Ãîëîìîðôû ñâîáîäíûõ àáåëåâûõ ãðóïï.//Ìàòåðèàëû Ìåæäóíàðîä-
íîé ìîëîäåæíîé êîíôåðåíöèè "Ñîâðåìåííûå ïðîáëåìû ïðèêëàäíîé ìàòåìàòèêè è
èíôîðìàòèêè"â ðàìêàõ Ôåñòèâàëÿ íàóêè. Òîìñê. 19-21 ñåíòÿáðÿ 2012ã. Ñ.111�112.

5. Mills W. H. Multiple holomorphs of �nitely generated abelian groups // Trans.
Amer.Math. Soc. 1950. Vol. 71, no. 3. P. 379�392.

Ñëîâà áëàãîäàðíîñòè

Õîòåëîñü áû âûðàçèòü áëàãîäàðíîñòü íàó÷íîìó ðóêîâîäèòåëþ, Ãðèíøïîíó Ñàìóèëó
ßêîâëåâè÷ó, çà ïîìîùü è ïîääåðæêó.

2


