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Èññëåäóåìûå íàìè ìîäåëè ïðèìåíÿþòñÿ (ñì., íàïðèìåð, [1]) äëÿ àíàëèçà êîììóíèêà-
öèîííûõ ñèñòåì, â ÷àñòíîñòè, èíòåðíåòà. Ñëåäóÿ [2], ðåêóððåíòíûì îáðàçîì îïðåäåëèì
ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ñëó÷àéíûõ ãðàôîâ Gm = (Vm, Em), ãäå m ∈ N. Ïóñòü G1 cîñòîèò èç
âåðøèí v1, v2 è ñîåäèíÿþùåãî èõ ðåáðà. Åñëè ãðàô Gm−1 ïîñòðîåí, òî Vm ïîëó÷àåòñÿ
äîáàâëåíèåì ê Vm−1 íîâîé âåðøèíû vm+1. Ìíîæåñòâî Em âêëþ÷àåò â ñåáÿ Em−1 è ðåá-
ðà, êîòîðûå çàäàþòñÿ ñëåäóþùèì îáðàçîì. Äëÿ d ∈ N ïóñòü X1

m,..., Xd
m � íåçàâèñèìûå

îäèíàêîâî ðàñïðåäåëåííûå ñëó÷àéíûå ýëåìåíòû, ïðèíèìàþùèå çíà÷åíèÿ âî ìíîæåñòâå
Vm−1, ïðè÷åì

P(X1
m = vi) =

deg vi

2m− 2
, 1 ≤ i ≤ m.

Ïðîâåäåì ðåáðî ìåæäó vm+1 è òîé èç âåðøèí, îïðåäåëÿåìûõ X1
m,..., Xd

m, êîòîðàÿ èìååò
íàèìåíüøóþ ñòåïåíü. Åñëè íåñêîëüêî âåðøèí èìåþò íàèìåíüøóþ ñòåïåíü, òî âûáåðåì
ëþáóþ èç íèõ ñ ðàâíîé âåðîÿòíîñòüþ. Â [2] áûëî ïîêàçàíî, ÷òî ïðè êàæäîì ôèêñèðî-
âàííîì d âûïîëíåíî ñîîòíîøåíèå

P
(

log log m

m
− C < deg Gm <

log log m

m
+ C

)
→ 1, m→∞,

ãäå deg Gm � ìàêñèìàëüíàÿ ñòåïåíü âåðøèíû â ãðàôå Gm è C � íåêîòîðàÿ ïîëîæè-
òåëüíàÿ êîíñòàíòà. Íàñòîÿùàÿ ðàáîòà ïîñâÿùåíà äîêàçàòåëüñòâó ïðåäïîëîæåíèÿ, âû-
ñêàçàííîãî â [2]. Ïóñòü dxe � íàèìåíüøåå öåëîå ÷èñëî, áîëüøåå èëè ðàâíîå x.

Òåîðåìà 1 Ñóùåñòâóþò êîíñòàíòû A, C > 0 òàêèå, ÷òî ïðè d = dA log me
âûïîëíåíî íåðàâåíñòâî

P
(

max
m≥1

deg Gm < C

)
> 0.

Îñíîâíóþ ðîëü ïðè äîêàçàòåëüñòâå èãðàåò îöåíêà âåðîÿòíîñòè óâåëè÷åíèÿ deg Gm−1

íà m-îì øàãå. Äàííàÿ ìîäåëü ìîæåò èñïîëüçîâàòüñÿ äëÿ èçó÷åíèÿ ðàñòóùèõ êîììóíè-
êàöèîííûõ ñèñòåì ñ îãðàíè÷åííîé íàãðóçêîé íà óçëîâûå ýëåìåíòû.
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