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Ëîãèñòè÷åñêàÿ ðåãðåññèÿ ÿâëÿåòñÿ îäíîé èç ñàìûõ øèðîêî ïðèìåíÿåìûõ ìîäåëåé â
ïðàêòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèÿõ. Íàñ áóäåò èíòåðåñîâàòü èñïîëüçîâàíèå â ëîãèñòè÷åñêîé
ðåãðåññèè ëèíåéíîé ôóíêöèè ñ èçìåíÿþùèìèñÿ êîýôôèöèåíòàìè (ñì. [1]). Ïðè ýòîì ìû
íå ïðåäïîëàãàåì, ÷òî çíà÷åíèÿ ïðåäèêòîðîâ îãðàíè÷åíû. Ïóñòü äëÿ íåêîòîðîãî ñëó÷àé-
íîãî âåêòîðà (Y,XT , ZT , U)T ñî çíà÷åíèÿìè â {0, 1}×Rp+d+1 ñóùåñòâóþò òàêèå ôóíêöèè
α : R→ R, β : R→ Rp è âåêòîð γ ∈ Rd, ÷òî äëÿ âñåõ x ∈ Rp, z ∈ Rd, u ∈ R ñïðàâåäëèâî
ñëåäóþùåå ñîîòíîøåíèå (ñì. [2]):
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P(Y = 1|X = x, Z = z, U = u)
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= −α(u)− βT (u)x− γT
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ãäå T îáîçíà÷àåò òðàíñïîíèðîâàíèå. Ïî íàáëþäåíèÿì (Yq, X
T
q , Z

T
q , Uq)

T , q = 1, . . . , n,
êîòîðûå íåçàâèñèìû è èìåþò òàêîå æå ðàñïðåäåëåíèå, êàê (Y,XT , ZT , U)T , äîëæíûì

îáðàçîì ñòðîèòñÿ îöåíêà θ̂n(u) = (α̂n(u), β̂T
n (u), γ̂n)T âåêòîðà θ0(u) = (α(u), βT (u), γ)T .

Åñëè äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí (ξn)∞n=1, an ∈ R+ (n ∈ N) è ëþáîãî
ε > 0 íàéäåòñÿ òàêîå ÷èñëî D > 0, ÷òî P(|ξn| > Dan) ≤ ε, n ∈ N, òî ïèøåì ξn = Op(an).
Äàëåå ìû òàêæå èñïîëüçóåì åâêëèäîâó íîðìó ‖ · ‖ (äëÿ ñîîòâåòñòâóþùèõ åâêëèäîâûõ
ïðîñòðàíñòâ).

Òåîðåìà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî äàíà íåêîòîðàÿ ÷èñëîâàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü (hn)∞n=1

òàêàÿ, ÷òî n1/3hn → ∞ è hn → 0+, êîãäà n → ∞. Òîãäà ïðè îïðåäåëåííûõ óñëîâèÿõ

ðåãóëÿðíîñòè ðàñïðåäåëåíèÿ ñëó÷àéíîãî âåêòîðà (Y,XT , ZT , U)T äëÿ ëþáîãî ôèêñèðî-

âàííîãî u ∈ R èìåþò ìåñòà ñîîòíîøåíèÿ:∥∥∥(α̂n(u), β̂T
n (u))T − (α(u), βT (u))T

∥∥∥ = Op

(
h2

n +
1√
nhn

)
,

‖γn − γ‖ = Op

(
n−1/2 + h4

n

)
.

Îòìåòèì, ÷òî ìåòîä, èñïîëüçóåìûé äëÿ äîêàçàòåëüñòâà ýòîé òåîðåìû, ìîæåò áûòü èñ-
ïîëüçîâàí ïðè èññëåäîâàíèè ðÿäà äðóãèõ ìîäåëåé. Ê íèì îòíîñèòñÿ, íàïðèìåð, îáîá-
ùåíèå êâàíòèëüíîé ðåãðåññèè.
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