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Ðàññìîòðèì íåêîòîðûå îáîáùåíèÿ ïðîöåññîâ âîññòàíîâëåíèÿ:

• Sk+n = X0+ . . .+Xk−1+T1+ . . .+Tn, ãäå âñå ñëàãàåìûå � íåçàâèñèìûå
íåîòðèöàòåëüíûå ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû, Fi(x) � ôóíêöèÿ ðàñïðåäåëå-
íèÿ Xi, Tj � îäèíàêîâî ðàñïðåäåëåííûå âåëè÷èíû ñ ô.ð. F (x). Íàçî-
âåì âåëè÷èíû Xi, Tj ïðîìåæóòêàìè ìåæäó âîññòàíîâëåíèÿìè, à Sn �
ìîìåíòàìè âîññòàíîâëåíèÿ. Ïðîöåññ {Sn}∞0 íàçîâåì çàïàçäûâàþùèì
ïðîöåññîì âîññòàíîâëåíèÿ.

• Sn = T0 + . . .+Tn, ãäå âñå ñëàãàåìûå � íåçàâèñèìûå íåîòðèöàòåëüíûå
ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû, Fi(x) - ô.ð. âåëè÷èí Tkl+i , i = 0, . . . , l − 1 äëÿ
íåêîòîðîãî l > 1, k = 0, 1, 2, . . .. Âåëè÷èíû Tj � ïðîìåæóòêè ìåæ-
äó âîññòàíîâëåíèÿìè, Sn � ìîìåíòû âîññòàíîâëåíèÿ, à ñàì ïðîöåññ
{Sn}∞0 � ïåðèîäè÷åñêèé ïðîöåññ âîññòàíîâëåíèÿ.

• Àëüòåðíèðóþùèé ïðîöåññ âîññòàíîâëåíèÿ Sn = T0 + . . . + Tn, ãäå
âñå ñëàãàåìûå � íåçàâèñèìûå íåîòðèöàòåëüíûå ñëó÷àéíûå âåëè÷èíû,
Fi(x) � ô.ð. âåëè÷èí T2k+i , i = 0, 1, k = 0, 1, 2, . . .. Äëÿ ëþáîãî k > 0
íàçîâåì S2k ìîìåíòàìè ïîëîìêè, à S2k+1 � ìîìåíòàìè âîññòàíîâëåíèÿ
è ðàññìîòðèì ñðåäíåå ÷èñëî ïîëîìîê è âîññòàíîâëåíèé íà ïðîìåæóòêå
îò 0 äî t.

Öåëüþ ïðåäñòàâëåííîé ðàáîòû ÿâëÿåòñÿ èçó÷åíèå àñèìïòîòè÷åñêîãî
ïîâåäåíèÿ ñîîòâåòñòâóþùèõ ôóíêöèé âîññòàíîâëåíèÿ äëÿ êàæäîãî èç îïè-
ñàííûõ ïðîöåññîâ. Ñ ïîìîùüþ ýëåìåíòàðíîé òåîðåìû âîññòàíîâëåíèÿ è
òåîðåìû âîññòàíîâëåíèÿ â àëüòåðíàòèâíîé ôîðìå íàéäåíû àñèìïòîòèêè
îáîáùåííûõ ôóíêöèé âîññòàíîâëåíèÿ, à òàêæå ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè ê íèì.
Îñíîâíûå ýòàïû ðåøåíèÿ:

• Îïðåäåëåíèå ÿâíîãî âèäà ðàññìàòðèâàåìûõ ôóíêöèé âîññòàíîâëåíèÿ,
à òàêæå óðàâíåíèé âîññòàíîâëåíèÿ, ðåøåíèÿìè êîòîðûõ ÿâëÿþòñÿ ýòè
ôóíêöèè.

• Íàõîæäåíèå ïîðÿäêà ïðèáëèæåíèÿ ôóíêöèé âîññòàíîâëåíèÿ èñõîäÿ
èç âèäà ñîîòâåòñòâóþùèõ óðàâíåíèé âîññòàíîâëåíèÿ.
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Òåîðåìà: Åñëè F (x) � íåàðèôìåòè÷åñêîå ðàñïðåäåëåíèå ñ ìàòåìàòè-
÷åñêèì îæèäàíèåì µ è äèñïåðñèåé σ2, à Fi(x) � ôóíêöèè ðàñïðåäåëåíèÿ
ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí Xi ñ ìàòåìàòè÷åñêèì îæèäàíèåì µi ñîîòâåòñòâåí-
íî, i = 0, 1, . . . , k − 1, òî ïðè t→∞

V (t)− t

µ
→ σ2 + µ2

2µ2 − µ0 + µ1 + . . .+ µk−1

µ
+ k − 1,

ãäå V (t) � ôóíêöèÿ âîññòàíîâëåíèÿ äëÿ çàïàçäûâàþùåãî ïðîöåññà âîññòà-
íîâëåíèÿ.
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